MATHEMATIQUES III B (ALGEBRE ET GEOMETRIE III)

TATIANA SMIRNOVA-NAGNIBEDA

QUESTIONS POUR L’EXAMEN, JUIN 2004

1. Homotopies: définition, propriétés, exemples. Type d’homotopie.

2. Le groupe fondamental: définition, invariance topologique, dépendance de point
de base.

. Le groupe fondamental du cercle.
. Le théoreme de Seifert - Van Kampen.

. Produits libres de groupes: définition, mots réduits, propriété universelle.
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6. Exemples et méthodes de calcul du groupe fondamental.
7. Les groupes fondamentaux des surfaces orientables.

8. Les groupes fondamentaux des surfaces non-orientables.

9. Groupe libre: définition, propriété universelle. Présentations des groupes.
10. Graphes: défintion, exemples. Groupes fondamentaux des graphes.

11. Sous-groupes des groupes libres: Théoreme de Schreier, exemples.

12. Revétements: définition, relevement de chemins, relevement d’homotopies,
relation entre les groupes fondamentaux de I’espace et son revétment.

14. Le groupe d’automrphismes d’un revétement. L’action du groupe fondamental
sur une fibre.

15. Des revétements réguliers. Le revétement universel.
16. Revétements de graphes. Graphes de Schreier.
17. Graphes de Cayley.

18. Extensions HNN: construction topologique et algébrique.
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